Analiza I1.1*

Egzaminl POPrawkowy 25 jutego 2023

,adanie oddajemy na oddzielnej kartce,
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Prosimy o czytelne pisanie rozwiazal ~ PTACE nieczyteine nie beds sprawdzane.

Czas pisania: 180 min.

Zadanie 1: Obliczyt

lim

b O

/_@dlz D={(z.¥): 250, y>0. 1< zy< 4}
D

Postgpowanie uzasadni¢ powolujac si¢ na odpow iednie twierdzenia.

Zadanie 2: Wykazac, ze rownanie
wd—2zw+y=0

okreéla w otoczeniu punktu (1,1, 1) funkcje w(z,y) klasy C=. Napisat wielomian Taylora
stopnia 2 fukeji w(z,y) W punkeie (1,1).

Zadanie 3: Niech A C (0, +00) bedzie mierzalny w sensie Lebesgue’a oraz taki, ze [,z dl;(z) = 7.
Przy ustalonych stalych 0 <a < b definiujemy funkcje

f(z): =h(AN laz, bz]), 0.

Obliczy¢ wartoé¢ calki f[o. +o0 /(@) dly(z).

Zadanie 4: Wykazac, ze dla dowolnej funkcji mierzalnej w sensie Lebesgue’a [ : (0,1) = (0,+00)
zachodzi nieré6wnos¢ ) Y }

( -~ f(z) dzl(x)) . (]('O.”%dil(m)) >1.

Kiedy zachodzi réwnos¢?

Zadapie 5;: Rozpatrzmy obraz sfery jednostkowej S = {(z,¥,2) : 2?+y?
¥ %) 0.2+ - .
F: R% - R* danym wzorem ¥ +2° = 1} przy odwzorowaniu

Fz.y,2) = (& - .2y, 2, x2).

a) Czy obraz F(S) jest rozmaitocig?

b) Wyznaczyt ekstremalne wartodci odleglogei pu
wspGlrzednych pg = (0,0,0,0). e F(S) od Poczatky ykladu



